
SEINE I~/IAJESTXT K6NI~ OSCAR II  ha- 
ben, in dem Wunsche einen neuen Be- 
weis des Interesses zu geben, welches 
ALLERI-15CIISTDIESELBE fSr die Entwick- 
lung der mathematischen Wissenschaften 
hegen und durch die FSrderung der Her- 
ausgabe der A c t a  M a t h e m a t i c a ,  die 
sich ALLERHOCHSTDERSELBEN gn~idigster 
Protection erfreuen, bereits bezeugt ha- 
ben, beschlossen, am 21. Januar  1889, 
dem sechzigsten Jahrestage ALLERnSCHST- 
DERSELBEN Geburt, einer wichtigen Ent- 
deckung auf dem Gebiete der h6heren 
Analysis einen Preis zuzuerkennen. Die- 
ser Preis wJrd in einer Medaille mit dem 
Bilde SEINER I~AJEST.~T, im Goldwerthe 
yon tausend Francs, und ausserdem in 
einer Summe yon zwei tausend fiinf hun- 
dert Kronen in Gold best~hen (1 Krone 

1 Franc 40 Centimes circa). 
SEINS MAJEST~[T geruhten die Aus- 

fiihrung dieses Planes einer Commission 
yon drei Mitgliedern anzuver~rauen : 
Herrn CARL WEIERSTRASS ZU Berlin, 
Herrn C~ARLES I'IERMITE ZU Paris und 
Herrn GSsTx MITTAG-LEFFLER ZU Stock- 
hohn, Chefredacteur dieses Journals. Die 
Bemiihungen der Commission waren Ge- 
genstand eines Berichtes, dessen nach- 
stehend folgendes Resultat SEINE MAJE- 
SWXT Allergns genehmigt haben: 

))In Anbetracht der Fragen, welche in 
verschiedenen Hinsichten die Analysten 
gleich sehr interessiren und deren L6sung 

Acta mathe~llatica, 7, 

SA MAJESTE OSCAR II  dgsireux de 
donner une nouvelle preuve de l'int~r~t 
qu'ELLE porte it l 'avancement des sci- 
ences mathdmatiques, iutdr~t qu'ELLE a 
d6jit tdmoigng, eu encourageant la publi- 
cation du journal A c t a  M a t h e m a t i c a ,  
qui se trouve sous SoN auguste protec- 
tion, a rdsolu de ddcerner le 21 Janvier 
1889 soixanti~me anniversaire de SA 
naissance un prix it une d~couverte im- 
portante dans le domaine de l'analyse 
math~matique sup~rieure. Ce prix con- 
sistera en une m6daille, du dix-huiti~me 
module, portant l'effigie de SA MAJEST~ 
et ayant une va]eur en or de mille francs, 
ainsi qu'en une somme de deux mille cinq 
cents Kronor en or (1 Krona = 1 franc 
40 centimes environ). 

SA MAJESTE a daign6 confier le soin 
de r6aliser SES intentions {Lune com- 
mission de trois membres: M. CARL 
WEIERSTRASS it Berlin, M. Ci~ARLES HER- 
~ITE it Paris, et le R~dacteur en chef  
de ce Journal, M. G6STA MITTAG-LEFFLER 
it Stockholm. Le travail des commissaires 
a ~t4 l 'objet d'un rapport dont SA MA- 
JESTS a pris connaissance, et voici leurs 
conclusions auxquelles ELLS a donn6 SON 
approbation: 

))Prenant en consid4ration les questions 
qui it divers titres pr4occupent dgalement 
les analystes et dont la solution serait 
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yon dem grSssten Nutzen fiir die Fort- 
schritte der Wissenschaft sein wiirde, 
macht die Commission SE~N~R MAJESTXT 
ehrfurchtsvoll den Vorschlag, der besten 
Abhandlung fiber einen der folgenden 
Gegenst~nde den Preis zu ertheilen. 

1. Es sollen ffir ein beliebiges System 
materieller Punkte, die einander nach 
dem N~wToN'schen Gesetze anziehen, 
unter der Annahme, dass niemals ein Zu- 
sammentreffen zweier Punk,re stattfinde, 
die Coordinaten jedes einzelnen Punktes 
in unendliche, aus bekannten Functionen 
der Zeit zusammengesetzte und fiir einen 
Zeitraum yon unbegrenzter Dauer gleich- 
mi~ssig convergirende Rdihen entwickelt 
werden. 

Dass die LSsung dieser Aufgabe, durch 
deren Erledigung unsere Einsicht in den 
Bau des Weltsystems auf das wesent- 
lichste wiirde gefSrdert werden, nicht nur 
mSglich, sondern auch mit den gegen- 
w~rtig uns zu Gebote stehenden analy- 
tischen-Hiilfsmitteln erreichbar sei, da- 
ffir spricht die Versicherung LEJEUNE- 
DIRICHLET'S, tier kurz vor seinem Tode 
einem befreundeten ]~Iathematiker mit- 
getheilt hat, dass er eine allgemeine Me- 
rhode zur Integration der Differential- 
gleichungen der Mechanik entdeckt habe, 
sowie auch, dass es ihm durch Anwen- 
dung dieser Methode gelungen sei, die 
Stabilitiit unseres Planetensystems.in voll- 
kommen strenger Weise festzustellen. 
Leider ist uns von diesen Untersuchun- 
gen D~R~C~L~T'S, ausser der Andeutung~ 
d~ss zur Auffindung seiner ~Iethode die 
Theorie tier kleinen Schwankungen einen 
gewissen Anhalt biete, nichts erhalten 
worden; * es darf aber als gewiss an- 

du plus grand intdr~t pour les progr~s 
de la science, la commission propose 
respectueusement s SA MaJ~SW~ d'ac- 
corder le prix au meilleur m~moire sur 
run  des sujets suivants. 

1. Etant donn6 un syst~me d'un nom- 
bre quelconque de points materiels qui 
s'attirent mutuellement suivant la loi de 
NEWTOS, on propose, sous la supposition 
qu'un choc de deux points n'ait jamais 
lieu, de representer les coordonn~es de 
chaque point sous forme de sgries pro- 
c~dant suivant quelques fonctions con- 
nues du temps et qui convergent unifor- 
m~ment pour toute valeur r~elle de la 
variable. 

Ce probl~me dont la solution dtendra 
consid~rablement nos connaissances par 
rapport au syst~me du monde, parait 
pouvoir ~tre r~solu 'A l'aide des moyens 
analytiques qne nous avons actuellement 

notre disposition; on peut le supposer 
du moires, car LEJEUNE-DIRxCHLET a com- 
muniqu~ peu de temps avant sa mort a 
un ~g~om~tre de ses amis qu'il avait dd- 
couvert une m~thode pour l'intdgration 
des ~quations diff~rentielles de la md- 
canique, et qu'en appliquant cette rag- 
rhode il ~tait parvenu '~ d~montrer.d'une 
mani~re absolument rigoureuse la sta- 
bilit~ de notre syst~me plan~taire. Mal- 
heureusement nous ne connaissons rien 
sur cette m~thode, si ce n'est que la 
th~orie des oscillations infiniment petites 
parait avoir servi de point de d~part 
pour sa ddcouverte. * On peut pourtant 
supposer presque avec certitude que  cette 
m~thode dtait bas~e non point sur des 
calculs longs et compliqu~s, mais sur le 

* KUMMER, Ged2~chtnissrede auf Lejeu~e-Dirichlet, Abhandlungen der K. Akademie der 
Wissenschaftea zu Berlin~ 1860, p. 35. 



genommen werden, dass sie nicht  in 
schwierigen und verwickelten Rechnun-  
gen bestanden haben,  sondern  in der 
Durchf i ih rung  eines e infachen Grund-  
gedankens,  den wieder  aufzufinden ern- 
ster und  behar r l icher  Forschung  wohl  
gel ingen mSchte. 

Sollte indessen die gestellte Aufgabe  
Schwierigkei ten darbieten,  die z u r  Zeit 
nicht  zu i iberwinden w~ren, so kSnnte 
der Preis auch er thei l t  werden fiir eine 
Arbeit ,  in der  i rgend ein anderes  be- 
deutendes P rob lem der Mechanik  in der 
oben angedeute ten  Weise vollst/indig er- 
ledigt" wiirde. 

2. H e r r  F u c , s  ha t  in mehreren  Ab- 
hand lungen*  nachgewiesen,  dass eindeu- 
t ige Funet ionen zweier Veris 
existiren, die ihrer  Ents tehungsweise  
nach  den ABEL'schen Funct ionen zweier 
Argumen te  verwandt ,  aber  a l lgemeiner  
sind, als diese, und ftir die Analysis  eine 
grosse Bedeu tung  gewinnen  k6nnen, 
wenn ihre Theor ie  erst  weiter  entwickel t  
sein wird. W a s  zun/ichst zu leisten w:,tre, 
ist in fo lgender  Aufgabe  ausgesprochen:  

Es sollen die yon FccHs definirten 
Funct ionen in einem Fal]e yon hin- 
re ichender  Allgemeinhei~ wirklich dar- 
gestell t  und die wesentl ichen Eigen- 
schaf ten derselben entwickel t  werden. 

I I I  

d6veloppement  d 'une  idde fondamenta le  

et simple, qu 'on peut  avec raison espdrer 
de re t rouver  pa r  un  t ravai l  persdv6rant  
et approfondi .  Dans le cas pou r t an t  od 
le probl6me propos6 ne parv iendra i t  pas 
h 6tre r~solu pour  l '6poque du concours, 
on pour ra i t  ddcerner  le prix pour  un 
travail ,  dans lequel quelque aut re  pro- 
bl6me de la m6canique serai t  trait6 de 

la manibre  indiqu6e et rdsolu compl6te- 

ment.  

2. M. Fucus  a ddmontr5 dans plusieurs 
de ses m6moires*  qu'i l  existe des fonc- 
tions uMformes  de deux variables,  qui 
se r a t t achen t  par  lo mode de leur grind- 
ra t ion  uux fonct ions ultraell iptiques,  mais 
sont plus gdndr~rles que ees derni6res, et 
qui pour ra ien t  p robab lemen t  acqudrir  
une grunde impor tance  pour  l 'analyse,  si 

leur thdorie dt~Lit ddveloppde davantage.  

On propose d 'obtenir ,  sous fo rme  ex- 
plicite, les fonct ions dont  l 'existencc a 
dt6 prouvde par  M. FucHs, dans un cas 
suff i samment  gdndral, de mani6re iL ce 
qu 'on  puisse reconnai t re  et 6tudier  leurs 
propri6t~s les plus essentielles. 

* Nachrichten v o n d c r  K. Gesel lschaf t  der Wissenschaften zu GSttingeu, Febr. 
1880, p. 170. 

Journal  fiir die reine uud al~gcwaudte Mathematik, Bd. 89, p. 251.-- Bulletin des 
sciences mathdmatiques, 2 "e sdrie, t. IV. 

Nachrichten yon der K. Gesel lschaft  der Wisscnschaften zu GSttingcn, Junius 1880, 
p. 445. --  Bulletin des sciences math(imatiqucs, 2 '''~ so'ie, t. IV. 

Journal  ftir die reine and angewandie Mathematik,  Bd. 90, p. 7 1 . -  Bulletin des 
sciences math,Smatiques, 2 "e sdrie, t. IV. 

Abhandlungen der K. Gesel lschaft  der Wissenschaften zu GSttingen, 188[. - -  Bul- 
letin des sciences mathdmatiques,  2 ~' s(h'ie, t. V. 

Si tzungsber ichte  der K. Akademie der Wissenschaften zu Berlin, 1883, I, p. 507. 
Cf. Journal  ffir die reinc und augewandtc Mathelnatik, Bd. 76, p. 177. 



IV 

3. Es sotlen die Functionen, wetche 
einer hinreichend allgemeinen Differen- 
tialgleichung erster Ordnung yon der 
Form: eine ganze rationale Function der 
Variabeln, der Function und ihrer ersten 
Ableitung gleich Null gesetzt, geniigen, 
einer Untersuchung unterzogen werden. 

Die Herren BRmT und BOUQUET hubert 
in ihrer Abhandlung iiber diesen Gegen- 
stand ( J o u r n a l  de l ' ~ c o l e  p o l y t e c h -  
n i q u e ,  cahier 36, pag. 133--198) fiir 
eine solche Untersuchung den Weg ge- 
ebnet. Diejenigen Mathematiker, welche 
die yon den Verfassern entdeckten l~e- 
sulfate kennen, wissen auch, dass ihre 
A_rbeit den schwierigen und wichtigen 
Gegenstand, welchen sie zum ersten Male 
angegriffen haben, noch lange nicht er- 
schSpft hat. Es erscheint wahrscheinlich, 
dass neue Untersuchungen in derselben 
Richtung zu Lehrs~s von hohem ana- 
lytischen Interesse fiihren kSnnen. 

4. Auf die allgemeine Theorie der 
algebraischen Gleichungen ist, wie be- 
kannt, ein helles Licht geworfen worden 
durch das Stndium der speciellen Gleich- 
ungen, auf welche die Theilung des Krei- 
ses in gleiche Theile und die Theilung 
des Argumentes der elliptischen Func- 
tionen durch eine ganze Zahl fiihren. Die 
bemerkenswerthe Transcendent~ welche 
man erh~lt, indem man den ~lodul einer 
elliptischen Function durch den Quoti- 
enten der Perioden ausdriickt, fiihrt in 
/s Weise zu den Modulargleich- 
ungen, welche die Quelle ganz neuer Be- 
griffe und hSchst bedeutender Resultate, 
wie die AuflSsung der Gleichnng fiinf- 
ten Grades, geworden sind. Aber diese 
Transcendente ist nur das erste Glied, 
der einfachste besondere Fall einer un- 
begrenzten Reihe yon neuen Functionen, 

3. L'dtude des fonctions d~finies par 
u n e  ~quation diff6rentielle suffisamment 
ggn6rale du premier ordre dont le pre- 
mier membre est un polynome entie~ et 
rationnel par rapport h la variable, la 
fonction et sa premibre derivde. 

M1Y~. BRIOT et BOUQUET ont  ouvert5 

1,~ voie a une telle dtude dans leur rod- 
moire surce  snjet ( J o u r n a l  de l ' 6 c o l e  
p o l y t e c h n i q u e ,  cahier 36, pag. 133 
--198). Les g~om6tres qui connaissent 
les rdsultats d~couverts par ces auteurs, 
savent aussi que leur travail est loin 
d'avoir ~puisd le sujet difficile et im- 
portant qu'ils ont abord~ les premiers. 
I1 parait probable que de nouvelles re- 
cherches entreprises dans la m6me di- 
rection pourront conduire a des propo- 
sitions d'un haut intdr6t pour l'analyse. 

4. On suit quelle lumi6re a ~t6 p'ortde 
sur la th6orie gdndrale des 6quations 
alg6briques par l'dtude de ces 6quations 
sp6ciales auxquelles conduit la division 
du cercle en parties 6gales, et la divi- 
sion par un nombre entier de l 'argument 
des fonctions elliptiques. La transcen- 
dante si remarquable qu'on obtient en 
exprimant le module de la th6orie des 
fonctions elliptiques par le quotient des 
pfriodes m~ne semblablement aux 6qua- 
tions modulaires qui ont 6t6 l'origine de 
notions enti6rement nouvelles, et de rd- 
sultats d'une grande importance comme 
la r6solution de l'6quation du cinqui6me 
degrd. Mais cette transcendante n'est 
que le premier terme, le cas particulier 
le plus simple d'une sdrie infinie de 
nouvelles fonctions que M. POINCARE a 
introduites duns la science sous la d~- 



welche Herr  PoiNe, l~ unter dem Namen 
fonctions fucl~siennes in die Wissenschaft 
eingefiihrt und mit Erfolg. auf die Inte- 
gration linearer Differentialgleichungen 
yon beliebiger Ordnung angewandt hat. 
Diese Functionen, welche also in der 
Analysis eine Rolle spielen, deren Wich- 
tigkeit uuf der Hand liegt, siud bis jetzt 
vom algebraischen Standpunkte aus noch 
nicht derselben Betrachtung unterworfen 
wordeu, wie die Transcendente der Theo- 
rie der elliptischen Functionen, dereu 
Verallgemeinerung sie sind. Es wird die 
Aufgabe gestellt, diese Liicke auszufiillen 
und neue, den Modulargleichungen ent- 
sprechende, Gleichungen aufzustellen, in- 
dem man, sei es uueh nur fiir einen spe- 
ciellen Fall, den Ausdruck und die Eigen- 
schaften der algebraischen Relationen 
untersucht, welehe zwischen zwei lone- 
tions fuchsiennes bestehen, wenn sie eine 
Gruppe gemeinsam huben. 

Falls keine der eingereichten Abhand- 
lungen fiber einen der vorgeschriebenen 
Gegenst~nde des Preises wiirdig befun- 
den wird, kann derselbe einer eingereich- 
ten Abhandlung zuerkannt werden, wel- 
che. die vollst~ndige LSsung einer wich- 
tigen Frage der Functionentheorie ent- 
h~lt, auch wenn diese keine der yon der 
Commission vorgeschriebenen ist.~ 

Die eingereichten Abhandlungen, mit 
einem Motto bezeichne~ und yon einem 
versiegelten Couvert begleitet, welches 
den Namen und die Adresse des Ver- 
fassers enthiilt, sind an den Chefredac- 
teur der A c t a  M a t h e m a t i c a  vor dem 
ersteu Juni 1888 einzusenden. 

Die Abhandlung, der SEINE MAJESTXT 
den Preis zuzuerkennen geruhen werden, 
und dessgleichen die Abhandlung oder 

nomination de .fo~lio~ts .ft~chsie~nes, et 
appliqudes avec succ~s 5 l'intdgratiou des 
dquations diff4rentielles lin~aires d'uu 
ordre quelconque. Ces fonctions qui ont 
donc dans l'Analyse uu rSle dont l'im- 
portance est manifeste, n 'ont  pas dt~ 
consid~%es jusqu'ici sous le point de rue 
de l'alg4bre, comme la transcendante de 
la th4orie des fonctions elliptiques, dont 
elles sont la g~n4ralisation. On propose 
de combler cette lacune et de parvenir 
h de nouvelles ~quations analogues aux 
4quations modulaires, en dtudiant ne 
serait-ce que dans un cas particulier la 
formation et les propri4t4s des relations 
alg~briques qui lient deux fonctions 
fuchsiennes, lorsqu'elles ont un groupe 
C 0 l l l I n n  n .  

Duns le cas off aucun des m6moires 
pr~sent~s pour le concours sur un des 
sujets proposals ne serait trouvd digne 
du prix, ce dernier pourra ~tre adjugd fi 
un m~moire mis en concours contenant 
la %solution complete d'u,m question im- 
portante de la th~orie des fonctions outre 
celles propos~es par la commission.)) 

Les mdmoires present~s au concours 
devront ~tre munis d'une dpigraphe ainsi 
que du n o m e t  de l'adresse de l 'auteur 
sous. pli cachetd et adress~s au RSducteur 
en chef des A c t a  M a t h e m a t i c a  avant 
le 1 ~ Juin 1888. 

Le mgmoire auquel SA MAaESTI: daig- 
nera d6eerner le prix, ainsi que d'ailleurs 
le ou les m6moires que la commission 
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die Abhandlungen, welche die Commis- 
sion einer ehrenvollen Erw~,ihnung werth 
erachten wird, werden in den A c t a  Ma- 
t h e m a t i c a  abgedruckt werden m~d es 
darf keine yon ihnen schon friiher ver- 
6ffentlieh~ sein. 

Die Abhandlungen diirfen in jeder 
Sprache geschrieben sein, welche die 
Verfasser vorziehen. Da jedoch die Mit- 
glieder der Commission drei verschiede- 
hen LSndern angellSren, so wird ge- 
wiinscht, d,~ss die Verfasser" ihrer Origi- 
na,labhandlung, falls dieselbe nieht be- 
reits franzSsisch geschrieben ist, eine 
franz6sische ~bersetzung beifiigen. Im 
anderen Falle werden die Verfasser zu- 
lassen, dass die Cc~nmission eine tlber- 
setzung zu ihreln Gebrauche anfertigen 
l~isst. 

D e r  C h e f r e d a c t e u r .  

estimera dignes d'une mention honorable, 
seront ins6rds dans les A c t a  M~the -  
m a t i c a  et aucun entre eux ne doit 6tre 
publid auparavant. 

Les mdmoires peuvent 6tre rddig~s 
dans telle langue que l 'auteur voudra 
choisir, mais comme les membres de la 
commission appartiennent ~t trois pays 
diff5rents, l 'auteur dolt r6unir h son m6- 
moire originaire une traduction fra.n~aise 
si le nl6moire n'est pas d@5 6crit en 
fraugais. S'il n'y a pas de telle tra- 
duetion l'auteur doit accepter que la 
commission en fasse faire une it son 
usage. 

Le r 6 d a c t e u r  e n  chef .  


